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Takmičenje učenika osnovnih škola HNK iz MATEMATIKE 

Mostar, Konjic, Jablanica, 26. mart 2022. godine 

 

Rješenja za 

VII razred 

 

1. Dužine dviju stranica trougla, a i b su rješenja jednačina: 
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Koliku dužinu može imati stranica c, ako se zna da je njena dužina prirodan broj. 

(Napomena: trougao nije nužno pravougli !) 

                                                                                                                                                                                                                                                                                               

Rješenje:    

 

 
 

                 sređivanje izraza.......... 2 boda 

 

 

 
tačan rezultat dodatna................ 3 boda 

 

 

- Dalje je: 

 

         sređivanje izraza.... 2 boda 

 

 

 

 

tačan rezultat dodatna................ 3 boda 
 

- Bududi da je stranica c treda stranica trougla, ona mora biti veda od razlike (koja iznosi 

37), a manja od zbira preostale dvije stranice (koji iznosi 43). Također mora 

zadovoljavati uslov da je njena dužina prirodan broj. Stranica c može imati sljedede 

vrijednosti:  42,41,40,39,38c  
                                                                    

             ............tačan skup rješenja........................ 5 bodova

 

Napomena: ukoliko učenik ima 1 tačno rješenje za stranicu c – 1 bod, itd.... 

(ukupno: 15 bodova) 
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2. Radnici su kopali kanal četiri dana. Prvi dan su iskopali  
1

17
 kanala, drugi dan trostruko 

više nego prvog dana, tredi dan za 60 m više nego drugog dana, a četvrti dan jednako 

kao prvog i drugog dana zajedno. Koliko je dug kanal? 

 

                             

      Rješenje: 

Neka je „d“ duljina kanala. 

- Radnici su prvi dan iskopali d
17

1

 
metara kanala 

- Drugog dana  d
17

3

 
metara kanala 

- Tredeg dana 60
17

3
d  metara kanala 

- Četvrtog dana dd
17

3

17

1


 
metara kanala

              ....................................................... 5 bodova
 

 

Na osnovu gornjih relacija dobijamo jednačinu: 

 

 

............................sređivanje izraza............. 2 boda 

 

 

    
...............tačan rezultat dodatna................ 3 boda 

 

Odgovor: kanal je dug 170 metara     
 

(ukupno: 10 bodova) 

 

   

 

 

 

 

 

 

   

1701020617102011

17

102011

17

10203

17

8

17

4

17

10203

17

4

17

3

17
60

17

3

17

3

17


















 





















dddd

d
d

d
dd

d
ddd

d
ddddd



Udruženje matematičara  „ALGORITAM“    Pedagoški zavod Mostar 
 

  
Strana 3/4 

 
  

3. Za koje vrijednosti promjenljive x je izraz   









x3

2
49   vedi od  

količnika brojeva -24 i 4 ? 

                                                                                                    
Rješenje:     

  

 

 

 

 

 

 

               ..........................postavljanje i sređivanje izraza...................... 3 boda 

 

Da bi gornji izraz bio vedi od nule, postoje dva sistema nejednačina: 

 

I  ili          II   
............................tačni zaključci............. 2 boda 

 

Dalje, rješavanjem oba sistema nejednačina, te nalaženjem njihove unije dobijamo 

konačan rezultat ! 

 

I sistem:      II sistem: 

 

 

 

 

 

 

                 

.............tačan jedan interval rješenja........... 4 boda   
.                   .......drugi interval..................... 4 boda

 

 

- Konačno rješenje je unija rješenja ova dva sistema: 
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, x

                             ........................konačan odgovor............................ 2 boda
 

 
Napomena: ukoliko učenik rješenja dobije na drugi ispravan način (npr. tabelom) treba bodovati istim 

ukupnim brojem bodova 

                                                                         
 

        (ukupno: 15 bodova)
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4. Tačka D nalazi se na stranici AB i ujedno pripada simetrali ugla γ u trouglu ABC, pri 

čemu je ugao ADC jednak 80o  (α > β). Izračunati razliku α - β.   

              

       Rješenje:     

               

 

 

 

  
  

 

 

................slika................2 boda 

 

- Ugao ADC je vanjski ugao trougla DBC, pa je:  

 

...........određivanje relacije..........................2 boda 
 

 

- Analogno je ugao BDC vanjski ugao u trouglu ADC, pa imamo:  

 

 

...........određivanje relacije..........................2 boda 
  

- Iz ove dvije jednakosti (oduzimanjem) možemo nadi razliku uglova : 

  
.........................određivanje relacije..........................2 boda 

 

 

 
...........određivanje tačnog rezultata.........................2 boda 

  

        (ukupno: 10 bodova) 
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Takmičenje učenika osnovnih škola HNK iz MATEMATIKE 

Mostar, Konjic, Jablanica, 26. mart 2022. godine 

 

Rješenja za 

VIII razred 

 

 

 

1. U jednačini         112513 22
 xaxaxa  odrediti realan parametar „ a “, 

ako je data jednačina ekvivalentna jednačini 3
2

2

3

5






x

xx
 .                                                                                                                                                                                                                                                                                               

 

Rješenje:    

 

 
 

 

                           ................................................................sređivanje izraza.......... 2 boda 

 
..........................................................tačan rezultat dodatna................ 2 boda 

 

- Dalje, zbog činjenice da su jednačine ekvivalentne, uvrštavamo dobijenu vrijednost 

promjenljive x u donju jednačinu: 
 

 

 

 

 

 

.............................................sređivanje izraza.......... 4 boda 

 

 

 

..........................................................tačan rezultat dodatna................ 2 boda 

 

(ukupno: 10 bodova) 
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C 

hc 

B M D A 

60o 60o 

b 

30O 
30o 

a 

b 

2. Dat je ugao α = 60o  trougla ABC. Dužina visine CD na stranicu c je  CD = 3  cm i      

DB =  26  cm. Izračunaj dužine stranica trougla ABC (ukoliko nisu cjelobrojne 

vrijednosti, zaokružiti na 2 decimale). 

 

Rješenje: 

 

 

 

 

        ...........................slika................... 2 boda 

                                     

      .............................tačno određena vrijednost ugla............. 1 bod 

      .............................tačno određena vrijednost ugla............. 1 bod 

 

- Zaključujemo da je trougao AMC jednakostranični i da je ugao AMC također 600 
 

........................................................................tačni zaključci za ugao AMC i trougao AMC............. 3 boda 

 

- Visina na osnovicu jednakostraninog trougla se računa po formuli: 

 

 

......................................tačan rezultat za stranicu b............... 2 boda 

 

- Na osnovu Pitagorine teoreme u trouglu ADC možemo izračunati stranicu AD: 

-   cmADADhbAD c 132
2

22222

 ......tačan rezultat dodatna................ 2 boda 

- U trouglu ABC vrijedi: 

BDADc   

- Poznata je duljina stranice cmcmDB 46,826    

- Zaključujemo da je duljina stranice  

cmBDADc 46,9261  ..............................tačan rezultat za stranicu c............... 2 boda 

- Iz trougla BDC možemo nadi duljinu stranice a, pa imamo: 
. 

 

....................................................tačan rezultat za stranicu a............... 2 boda 

                      (ukupno: 15 bodova)  

Napomena: ukoliko učenik rješenja dobije na drugi ispravan način treba bodovati istim ukupnim brojem bodova 
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3. Faris i Mirza su vlasnici rafting klubova i čamcima voze (spuštaju) turiste niz Neretvu. 

Faris je cijenu jednodnevnog izleta napladivao za 20 KM više od Mirze. Kada su to 

uočili Faris je smanjio cijenu izleta za 15%, a Mirza povedao za 20%. Nakon promjene 

cijena izlet je u Mirzinom rafting klubu za 18 KM po osobi skuplji od izleta u 

Farisovom klubu. Kolike su nove cijene izleta kod obojice?  

 

Rješenje:     

 

- Neka je  x početna cijena izleta u Mirzinom rafting klubu. 

- Cijena u Farisovom klubu je tada 20x ..................................tačna relacija....................... 1 bod 

- Nakon promjene cijena kod Farisa je nova cijena:  2085,0  x ...tačna relacija........ 2 boda 

- Mirzina nova cijena iznosi x20,1 .................................................tačna relacija..................... 2 boda 

- Razlika u cijeni je 18 KM 

 

Na osnovu gornjih relacija dobijamo jednačinu: 

     .............................................postavljanje izraza...................... 3 boda 

 

 

       
..................tačno određivanje početne cijene........................ 3 boda

 

 

Prema tome, nove cijenu u rafting klubovima su sljedede: 

 

- Cijena jednodnevnog izleta po osobi u Mirzinom rafing klubu je:
.

 

       ............tačno određivanje konačne cijene........................ 2 boda

                                           

- Cijena jednodnevnog izleta po osobi u Farisovom rafing klubu je:    
   

         ..................tačno određivanje konačne cijene........................ 2 boda

  

          (ukupno: 15 bodova) 
    

Napomene:  

- ukoliko učenik rješenja dobije na drugi ispravan način treba bodovati istim ukupnim brojem bodova 

- uočavamo da je dobijena razlika u cijeni upravo 18 KM. 
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4. Razlika, zbir i proizvod dva broja odnose se kao 1:4:15. Koji su to brojevi?   

 

Rješenje:     
 

- Označimo razliku dva broja x i y sa R, zbir ta dva broja sa Z, a proizvod sa P. Tada je: 

yxP

yxZ

yxR







 

- Po uslovu zadatka imamo da se oni odnose kao R:Z:P=1:4:15 ili R:1=Z:4=P:15, 

odnosno: 

k
yxyxyx










1541
.            ............................................postavljanje izraza...................... 3 boda 

 

- Dalje je: 

 

 

............................određivanje veze između promjenljivih...................... 1 bod
  

- Sabiranjem prve dvije gornje relacije dobijamo kx 52  i uvrštavanjem u tredu:
 
 

 

 

 
                 ....................................tačno određivanje jednog broja....................... 2 boda

 

 

- Dobijenu vrijednost y uvrstimo u prve dvije jednačine i dobijamo koeficijent 

proporcionalnosti k: 

6



kx

ykx

                  64

4





kx

ykx
 

 

- Odavde je :  

   

............određivanje koeficijenta proporcionalnosti.............................. 2 boda
 

 

- Dobijenu vrijednost k=4 uvrstimo u najpogodniju relacije da bismo dobili x 

1064 



xx

ykx

         ....................................tačno određivanje drugog broja....................... 2 boda 
 

- Odgovor: traženi brojevi su 10 i 6                                                 (ukupno: 10 bodova) 
 

Napomena: ukoliko učenik rješenja dobije na drugi ispravan način treba bodovati istim ukupnim 

brojem bodova 

                          
         

615
2

5

0,:/15
2

5





yy

kkky
k

kyx

kyx

kyx

15

4







4123

646





kk

kk



Udruženje matematičara  „ALGORITAM“    Pedagoški zavod Mostar 

  
Strana 1/4 

 
  

Takmičenje učenika osnovnih škola HNK iz MATEMATIKE 

Mostar, Konjic, Jablanica, 26. mart 2022. godine 

 

Rješenja za 

IX razred 

 

 

1. Veza između promjenjlivih x i y data je jednačinom x
xy

6

5
2

2

37



 

Odredi sve cjelobrojne vrijednosti x za koje je 21  y . 

                                                                                                                                                                                                                                                                                              

Rješenje:    

Riješimo datu jednačinu po promjenljivoj y, pa imamo:  

 

 

 

 
     ..........................................sređivanje jednačine..................... 2 boda 

 

 

 
    ................................određivanje promjenljive y dodatna .....................3 boda 

 

- Dalje je po uslovu zadatka 21  y  , odnosno: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  ........................određivanje tačnog intervala promjenljive x............................8 bodova 

 

- Bududi da se traži skup cjelobrojnih vrijednosti x, rješenja su  7,6,5,4,3x  

.............................................................određivanje tačnih rješenja promjenljive x..........................2 boda 

 

(ukupno: 15 bodova) 
 

Napomena: ukoliko učenik rješenja dobije na drugi ispravan način treba bodovati istim ukupnim brojem bodova 
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












x

x

x

x

x



Udruženje matematičara  „ALGORITAM“    Pedagoški zavod Mostar 
 

  
Strana 2/4 

 
  

 

 

2. Odredi sve dvocifrene prirodne brojeve n, tako da je broj (vrijednost korijena)  

12

12





n

n
 također prirodni.  

                                                 

Rješenje: 

- Napišimo potkorijenu veličinu (radikand) kvadratnog korijena u obliku zbira cijelog 

broja i razlomka, da bi lakše odredili prirodne brojeve koji zadovoljavaju uslove 

zadatka:  

 

 

..................................................... 3 boda 

- Sada donesimo zaključak postupno: 

 

- Da bi n-12 bio djelilac broja 24, mora 

   36,24,20,18,16,15,14,1324,12,8,6,4,3,2,112  nn  

.............određivanje potencijalnih rješenja............................ 3 boda 

- Međutim, da bi  
12

24
1




n
bio prirodan broj (po uslovu zadatka) i uz to zadovoljavao 

činjenicu da je n dvocifren i da je vrijednost korijena također prirodan broj, iz gornjeg skupa 

zadovoljavaju samo brojevi: 13, 15 i 20. 

 

- Tada bi imali:  

- za     525
1213

1213
13 




n  

- za    39
1215

1215
15 




n  

 

- za      

 

Konačno, zaklučujemo da su  rješenja: 

      ...........................................konačno rješenje .............. 4 boda 

 

          (ukupno: 10 bodova) 

 

 

 

24
1220

1220
20 




n

12

24
1

12

24
1

12

2412

12

12
















nnn

n

n

n

 20,15,13n
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3. Data je funkcija  mxmy 21
4

1









  . Odredi vrijednosti parametra m tako da 

grafik funkcije prolazi tačkom A(-4,6), a zatim izračunaj površinu trougla koji grafik 

funkcije gradi sa koordinatmim osama.  

 

Rješenje:     

- Tačka A pripada grafiku funkcije, pa njene koordinate zadovoljavaju gornju jednačinu 

- Uvrštavanjem x=-4 i y =6 dobidemo vrijednost parametra m: 

 

 

................................određivanje parametra........................... 3 boda 

- Znači naša funkcija ima oblik: 

-      3
4

3
121

4

1
121

4

1


















 xyxymxmy  

....................određivanje eksplicitnog oblika funkcije........................... 3 boda 

 

- Predstavimo funkciju u Dekartovom pravouglom koordinatnom sistemu; 

- odredimo nulu funkcije, jer ved imamo odsječak na y - osi: 

 

           

.................................slika............................ 2 boda
 

 

     ...............određivanje nule funkcije i odsječka na y osi (odnosno koordinata tačaka A i B)...................... 3 boda 

 

- Znači grafik funkcije prolazi kroz tačku A(4,0) na x osi i kroz tačku B(0,3) na y osi  

- Tražena površina je pravougli trougao sa dužinama kateta 3 i 4 i iznosi: 

 

6
2

43



 PP

 ...........................................................određivanje površine..........................4 boda
 

 

          (ukupno: 15 bodova) 

 

   

166

21146

214
4

1
6















mm

mm

mm

4
3

12

3

4
/3

4

3

03
4

3















xx

x

x
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4. Proizvod realnih brojeva,  a i b  je 1. Također vrijedi: 
1

1

1

1

4

2









ba

ba

,
 

gdje su 1, ba . Izračunaj  22 ba  . 

 

Rješenje:     
 

 

 

 

 

 
                 .......................sređivanje jednačine..................... 5 bodova 

 

- Dalje je:  

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                 ...........................................konačan rezultat.............. 5 bodova 

      

   (ukupno: 10 bodova) 

 

 

Napomene:  

- zadatak se mogao uraditi  jednostavo i metodom zamjene (supstitucije) jedne od promjenljivih iz 

jednakosti ab=1 (pr.
 b
a

1
 ) u drugu jednakost; 

- ukoliko učenik rješenja dobije na ovaj ili drugi ispravan način treba bodovati istim ukupnim brojem 

bodova 

  

                                                                                      
 

                                           
 

 

   

   
   114

11

2

4

2

11

11

4

2

1

1

1

1

4

2


























ba
ba

baba

ba

abba

ba

ba

   

2412

42

/2

31

3

41

411

2222

22

2















baba

baba

ba

ba

baab

baab

ba


